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ƨعام ƩوماǴمع 
 يسǸح باستعǸاǱ اآلƨ احاسƨƦ غر القابƨǴ لǴرجƨ  ؛ -

-  ǹموضوع اامتحا ǃجاƛ Ƨ؛ 3: مد Ʃساعا 

-  Ʃ3: عدد الصفحا Ʃصفحا   ( ǹين اامتحاǁما ǹناǸتتض ǹقيتاƦامت ǹىالصفحتا ƩوماǴن معǸاأىى تتض ƨالصفح)؛ 

 رتيب الǀي يناسƦه ؛مكن لǸǴترشح ƛجاǃ ماǁين اامتحاǹ حسب الت -

-  ƨǴƠاأس ƨŪمعا Ǳاƚا السǀه ƨنتيج ǱاǸما ، مكنه استع Ǳاƚعن س ƨمكن امترشح من اإجاب ǵعد ƨي حال
 ƨ؛اموالي 

 ينƦغي تفادي استعǸاǱ الǴوǹ اأمر عند حرير اأجوبƨ ؛ -

 فيه  بالرغم من تكراǁ بعض الرموǃ ي أكثر من مرين ، فكل ǁمز مرتƦط بالتǸرين امستعǸل -

 ƨأى الاحق ƨين السابقǁاǸله بالت ƨىا عاق. 

ƨخاص ƩوماǴمع 
 :يتكوǹ اموضوع من مسƨ ماǁين مستقƨǴ فيǸا بينوا ى تتوǃع حسب اجااƩ كǸا يǴي  -

 النقطƨ امǸنوحƨ اجاǱ التǸرين
Ǳرين اأىǸالت ƨالفضائي ƨنقط 3 اهندس 
 نقط 3 اأعداد العقديƨ التǸرين الثاي

 نقط 3 حساƣ ااحتǸااƩ الثالث التǸرين
 نقط 3 امتتالياƩ العدديƨ التǸرين الرابع
 نقط 8 دǁاسƨ دالƨ ىحساƣ التكامل التǸرين اŬامس
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 (ن  3)    التمرين اأول

 
)نعتΒر ، في الϔضΎء الϤنسΏϮ إلϰ معلم متعΎمد مϤنظم مΎΒشر     , , , )O i j k  ،  النقط( 1,1,0)A   (1,0,1)وB  

,1,1)و   1)   لكةϔو ال( )S  Ύالتي مركزه  ΎϬعΎ3وشع  
OAبين أϥ   -أ( 1 1 OB i j k     و ϥ0تحقق من أx y z    ϯϮستϤتية للέΎدلة ديكΎمع( )OAB  

1    Ώ- ϥتحقق من أ ( ,( )) 3d OAB  ϥثم بين أ ( )OAB لكةϔيقطع ال( )SΓوفق دائر( ) ΎϬعΎ6شع   
)ليكن ( 2  )  من النقطة έΎϤستقيم الϤال  ϯϮستϤال ϰعل ϱدϮϤوالع( )OAB   

:     بين أϥ -أ    5.0
1

1 ( )

1

x t

y t t IR

z t

       
)تΜϤيل بέΎامترϱ للϤستقيم   )   

5.0   Ώ- حدد ΕΎإحداثي ΙϮلΜم  Γمركز الدائر( )      
  

 (ن  3)    ثانيالتمرين ال 
 

نعتΒر ، في الϤستϯϮ العقدϱ الϤنسΏϮ إلϰ معلم متعΎمد مϤنظم مΎΒشر    , ,O u v  النقط  ،A  وB  وC  التي
ΎϬقΎالي  هي   ألحϮالت ϰعلa  وb  وc    7:   بحيث 2a i        4و 8b i     2  و 5c i              

1) تحقق من أϥ   -أ( 1 0..5 )( 3 6 ) 9 3i i i      ϥ1   و بين أ
c a

i
b a

          

1   Ώ-  ϥ2استنتج أAC AB   ةϬجϮϤللزاوية ال ΎسΎوأعط  قي( , )AB AC     
و  ίاويته   Bالذϱ مركزϩ  الدوέاR ϥليكن ( 2 

2

       

10  هR  ϮبΎلدوέاA  ϥصΓέϮ النقطة  Dلحق النقطة أϥ    بين  -أ    0..5 11d i      

5.0   Ώ-    احسبd c

b c


     النقط ϥو  استنتج أB  وC  وD     يةϤ2مستقي 

  
 (ن  3)    ثالثالتمرين ال 

    ϰعل ϕصندو ϱϮ10يحت  Εكرا :ϥواΎبيض ϥΎخضراء وكرت Εكرا Ιراء وثاϤح Εس كراϤخ 
 2(  ا يϤكن التϤييز بين الكراΕ بΎللϤس)   

   ϕمن الصندو Εبع كراέواحد أ ϥو في آ ΎائيϮ2 نسحب عش  
 "           الحصϝϮ علϰ كرتين حϤراوين و كرتين خضراوين   "   :   A:        نعتΒر الحدثين التΎليين   (1 1.0
                                            B   "  :  بةϮسحϤبع الέاأ Εء من بين الكراΎبيض Γجد أية كرϮا ت     " 
     ϥبين أ      1

7
P A        و  1

3
P B      

  2الϤتغير العشϮائي الذϱ يربط كل سحΒة بعدد الكراΕ الΒيضΎء الϤسحϮبة   Xليكن  (2 
          2و  1و  0هي   Xالقيم التي يأخذهΎ الϤتغير العشϮائي  أϥ من تحقق -أ    0..5

1..0   Ώ-  ϥبين أ    8
1

15
P X    ائيϮتغير العشϤال ϝΎϤاحت ϥϮنΎثم  حدد قX   

 
 

 

 
 
 
 

 

 
 ( ن 3)  الرابعلتمرين ا 
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)*لتكن  )n n INu   يلي ΎϤعرفة بϤلية العددية الΎتتϤ1   :ال 0u    1و

25

10n
n

u
u     لكلn  من*IN      

1 1 ) ϥ1  تحقق من أ

5(5 )
5

5 (5 )
n

n
n

u
u

u
      لكلn  من*IN و  ϥلترجع  أΎ5بين  ب 0nu   لكلn  من*IN   

)*العددية نعتΒر الϤتتΎلية ( 2  )n n INv   يلي ΎϤعرفة بϤ5: ال

5n
n

v
u

   لكلn  من*IN       

1  بين أϥ  -أ     0..5

10

5
n

n
n

u
v

u
   لكلn  من*IN   ϥ1ثم تحقق من أ 1n nv v    لكلn  من*IN    

1    Ώ- ϥبين أ  nv n   لكلn  من*IN   ϥ5   و استنتج أ
5nu

n
     لكل n  من*IN    

limحدد  -ج    0..5 nn
u     

 ( ن 8 )  الخامسالتمرين  

: بΎϤ يلي  IRالϤعرفة  علf  ϰنعتΒر الدالة العددية     2
( ) 2 xf x x e   

 

   

في معلم متعΎمد مϤنظم   fالϤنحنϰ الΜϤϤل للدالة  C)(و ليكن     , ,O i j   (  ΓحدϮ1الcm) 

limبين أϥ   -أ ( 1 0..5 ( )
x

f x   

5.0 Ώ- ϥبين أ  ( )
lim
x

f x

x  ا ϥثم استنتج أϰنحنϤل( )C έاϮل، بجΒيق ،ههΎيتم تحديد اتج ΎيϤشلج Ύ2فرع 

)2تحقق من أϥ   -أ ( 2 0..5 ) 4 4x x xf x x e xe e    لكلx  منIR  

5.0     Ώ- ϥبين أ lim ( ) 0
x

f x   Ύالنتيجة هندسي ϩهذ ϝو أو ( ϥنذكر أlim 0n

x

xx e 
 
 (  IN*من  nلكل  

'بين أϥ   -أ( 3 0..5 ( ) ( 2) xf x x x e   لكلx  منIR    
1    Ώ- الدالة ϥبين أfلينΎجϤكل من ال ϰتزايدية عل ,0 و 2, ϥالدالة وأ f ϝΎجϤال ϰقصية علΎتن 0,2 

  IRعلf  ϰضع جدوϝ تغيراΕ الدالة  -ج    5.0
)''2 بين أϥ -أ( 4 1 ) ( 2) xf x x e   لكلx  منIR ϰنحنϤلل ϥثم استنتج أ( )CفΎبي تحديد نقطتي انعطϮتέأΎϤϬ 
     ΏϮ2 غير مطل 
1     Ώ-  أنشئ)(C   علمϤفي ال , ,O i j   

: بين أϥ -أ( 5 0.5 ( 1) xH x x e دالة أصلية للدالة : xh x xe ϰعلIR  ثم احسب
1

0

xxe dx 

5..0    Ώ- ،أجزاءΎملة بΎمك ϝΎϤستعΎب ϥ2 :بين أ
1

0
2xx e dx e  

 
)مسΎحة حيز الϤستϯϮ الϤحصέϮ بين الϤنحنϰ  بين أϥ -ج    0.5 )C  ين اللذينϤستقيϤصيل والΎاأف έϮومح 

    ΎϤهΎدلتΎ0معx    1وx   5   هي( 2) ²e cm     
5.0  6) ϤاستعϰنحنϤل ال( )CءΎدلة  إعطΎعϤال ϝϮ2: عدد حل, 4 4xx IR x e x    
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 تƚخǀ بعن ااعتƦاǁ ختǴف مراحل احل ىتقƦل كل طريقƨ صحيحƨ تƚدي ƛى احل
 (ن  3) التمرين اأϭل 

 لمعΎدلΔ المستϭى  0225لحسΏΎ الجداء المتجϬي ϭ  0.75 -أ (     1 2
Ώ- 0.25 ϭ ΔفΎالمس ΏΎ025لحس  ϭ  دائرة ϕفϭ Δلكϔى يقطع الϭن المستϭع الدائرةل 0225لكΎشع  

        لتحديد مثلϭث إحداثيΕΎ مركز الدائرة    Ώ- 025        025 –أ  ( 2 1
 (ن  3)  التمرين الثΎني

1275 1) 
1للتϭصل إلى   0225عن التحقϕ من المتسϭΎيϭ  Δ   025 -أ

c a
i

b a

   

Ώ- 0.25  ΔبΎ1للكت
c a

i
b a

    ϭ0225  صل إلىϭ2للتAC AB 

  ϭ0225    ΔبΎللكت   , arg 2
c a

AB AC
b a

         ϭ0225  صل إلى أنϭللت
4

 Δيϭس للزاΎقي 

) )للكتΎبΔ 025   -أ  (2 1225 )d b i a b   ϭأ' ( )z b i z b   )   ϭ0225  ΏΎلحسd    

 Ώ– 0225  صل إلىϭ2  للت
d c

b c

    ϭ0225 النقط ΔميΎاستق 

 ( ن  3) التمرين الثΎلث 
125 1) 

للتϭصل إلى   025 
2 2
5 3

4
10

( )
C C

P A
C

   ϭ0225   ΏΎللحس 

 ϭ 025   صل إلىϭللت
4
8
4
10

( )
C

P B
C

   ϭ0225  ΏΎللحس 

 0225 -أ (2 125

Ώ-  0.2.  صل إلىϭللت
1 3
2 8

4
10

( 1)
C C

P X
C

   ϭ0225   ΏΎللحس 

ϭ0225  1 ل
( 0)

3
P X      ϭ025    صل إلىϭ2 للت

( 2)
15

P X     

 (ن  3 ) التمرين الرابع 
 للترجع ϭ 025   لمتسϭΎيΔلتحقϕ من ا     025   (1 1
2 2) 

1للتϭصل إلى  025 -أ 

10

5
n

n
n

u
v

u
    ϭ0225   من أن ϕ1للتحق 1n nv v   

Ώ- 025   عنnv n   ϭ0.5  ج أنΎ5 استنت
5nu

n
   

    0225 -ج
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 (ن  8) التمرين الخΎمس 

 0225  -أ (1 0275
Ώ-  0225  ΎϬللن  ϭ   Δج   0225يΎلاستنت 

  0225  -أ (2 0275
Ώ- 0225   ϭ  ΔيΎϬندسي   0225للنϬيل الϭللتأ 

 لحسΏΎ المشتقΔ   0275  -أ (3 2225
Ώ- 025    ϭ Δالمشتق Δرة الدالΎل  0225لتحديد إشf  على Δتزايدي ,0  ϭ 2,  

      ϭ0225  لf  على ΔقصيΎتن 0,2 
 025 -ج

 أفصϭلي نقطتي اانعطΎف   025للمشتقΔ الثΎنيϭ  Δ   025 -أ (4 2
Ώ-  1 (   لهϔانظر  الشكل أس)     

)'في حΎلة حسΏΎ  0.25تϤنح كذلك ) 0.25 -أ (5 1275 )H x  ϕΎبلية اشتقΎذكر ق ϥدوH  )  مل    0225وΎالتك ΏΎلحس 
Ώ- 0225    أجزاء   و لتقنيةΎملة بΎكϤمل   025الΎالتك ΏΎلحس 

   :هي Ώ ²cm للϤسΎحة 0225   -ج
1

0
( )f x dx   0225و ΏΎللحس  

) لتϭصل إلى المعΎدلΔل 0225 (6 025 ) 1f x   ϭ0225 لϭلعدد الحل   ϭ3ه 

 (لم يتم احترام وحدΓ القيΎس أسΏΎΒ تقنية)

 

0.25
25 

0.25 

0.25 

0.25 


