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ƨعام ƩوماǴمع 
 يسǸح باستعǸاǱ اآلƨ احاسƨƦ غر القابƨǴ لǴرجƨ  ؛ -

-  ǹموضوع اامتحا ǃجاƛ Ƨ؛ 3: مد Ʃساعا 

-  Ʃ3: عدد الصفحا Ʃصفحا   ( ǹين اامتحاǁما ǹناǸتتض ǹقيتاƦامت ǹىالصفحتا ƩوماǴن معǸاأىى تتض ƨالصفح)؛ 

 تيب الǀي يناسƦه ؛مكن لǸǴترشح ƛجاǃ ماǁين اامتحاǹ حسب التر -

-  ƨǴƠاأس ƨŪمعا Ǳاƚا السǀه ƨنتيج ǱاǸما ، مكنه استع Ǳاƚعن س ƨمكن امترشح من اإجاب ǵعد ƨي حال
 ƨ؛اموالي 

 ينƦغي تفادي استعǸاǱ الǴوǹ اأمر عند حرير اأجوبƨ ؛ -

 فيه بالرغم من تكراǁ بعض الرموǃ ي أكثر من مرين ، فكل ǁمز مرتƦط بالتǸرين امستعǸل  -

 ƨأى الاحق ƨين السابقǁاǸله بالت ƨىا عاق. 

ƨخاص ƩوماǴمع 
 :يتكوǹ اموضوع من مسƨ ماǁين مستقƨǴ فيǸا بينوا ى تتوǃع حسب اجااƩ كǸا يǴي 

 النقطƨ امǸنوحƨ اجاǱ التǸرين
Ǳرين اأىǸالت ƨالفضائي ƨنقط 3 اهندس 
 نقط 3 اأعداد العقديƨ التǸرين الثاي

 نقط 3 امتتالياƩ العدديƨ  الثالثالتǸرين 
 نقط 3 حساƣ ااحتǸااƩ التǸرين الرابع
 نقط  8 دǁاسƨ دالƨ ىحساƣ التكامل التǸرين اŬامس

 يرمز لدالƨ الǴوغاǁيتم النƦري  lnبالنسƨƦ لǴتǸرين اŬامس ، -
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 (ن  3)    التمرين اأول

 ϔشرنعتبر ، في الΎمب ϡمد ممنظΎمتع ϡإلى معل Ώϭء المنسΎض( , , , )O i j k، (0,0,1) النقطA  ϭ(1,1,1)B  ϭ(2,1,2)C 
  Δلكϔال ϭ( )S  Ύ1)التي مركزه, 1,0)   ϭه ΎϬعΎشع ϭ3   

2 أن   بين (  1 57.0 2 2 2 2 1 0x y z x y       هي ΔدلΎمع  ΔرتيΎديك Δلكϔلل( )S من أن ϕتحقϭA تنتمي إلى( )S  
AB   بين أن -أ( . 57.0 AC i j k     استنتج أن ϭ1 0x y z    ىϭللمست ΔرتيΎديك ΔدلΎهي مع( )ABC   
57.0   Ώ-  ΔفΎالمس Ώاحس( ,( ))d ABC ىϭاستنتج أن المست ϡث( )ABC  Δلكϔس للΎمم( )S  فيA        

)ليكن  (3  )  ر منΎالم ϡالمستقي  على ϱدϭالعمϭ( )ABC  

   بين أن    -أ    57.0
1

1 ( )

x t

y t t IR

z t

       
 ϡللمستقي ϱرامترΎتمثيل ب( )     

570    Ώ- طع المΎنقطتي تق  ΕΎثي إحداثيϭاستنتج مثل ϡستقي( )  Δلكϔال ϭ( )S        
  
 (ن  3)     التمرين الثاني 

57.0 1 ) Δاأعداد العقدي Δعϭحل في مجمC  ΔدلΎ2: المع 8 25 0z z   
ϡ متعΎمد ممنظϡ مبΎشر نعتبر، في المستϭى العقدϱ المنسΏϭ إلى معل  (.  , ,O u v  النقط ،A  ϭB  ϭC تيال    
4:  يقΎϬ على التϭالي هΎلحأ     3a i   ϭ4 3b i     ϭ10 3c i   ϭا ΔإزاحT ي الت ΎϬتϬمتجBC    

10هT  ϭبΎإزاحA  Δصϭرة النقطD  Δبين أن لحϕ النقطΔ  -أ    57.0 9d i     

1    Ώ- من ϕأن  تحق  1
1

2

b a
i

d a

     ا ϡث ϱالعدد العقد Ώكت 1
1

2
i  على الشكل المثلثي. 

    أن بين -ج    570   5
, 2

4
AD AB

    

  
 ( ن 3) الثالث التمرين   

 
    Δالعددي ΔليΎنعتبر المتت( )nu   يلي Ύبم Δ0: المعرف 2u    ϭ1

1 4

5 5n nu u     لكلn   منIN   

1 تحقϕ من أن  ( 1 570

1
1 ( 1)

5n nu u      لكلn  منIN 

1nu بين بΎلترجع أن  -أ( 2 570   لكلn  منIN   
570    Ώ-  ΔليΎبين أن المتت( )nu  ΔقصيΎتن . 
)استنتج أن المتتΎليΔ  -ج   57.0 )nu   ΔربΎمتق. 

)ن لتك( 3  )nv   بحيث Δالعددي ΔليΎ1 المتتn nv u    لكلn  منIN   

)بين أن المتتΎليΔ  -أ    570 )nv  ΎϬسΎأس Δ1هندسي

5
   Ώاكت ϡثnv  Δبدالn 

57.0 

   Ώ-   1 بين أن
1

5

n

nu        لكلn  منIN  ΔليΎالمتت ΔيΎϬن Ώاحس ϡث( )nu 
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 (ن  3)  التمرين الرابع    

 
     ϱϭ9كيس على يحت   ΕΎان  : بيدقϭن خضراΎبيدقت ϭ داءϭس ΕΎثاث بيدق ϭ ءΎبيض ΕΎأربع بيدق . 
    (ΕΎللمس  ا يمكن التمييز بين البيدقΎب) 

 .نسحΏ عشϭائيϭ Ύفي آن ϭاحد ثاث بيدقΕΎ من الكيس        
 "  الحصϭل على ثاث بيدقΕΎ من نϔس اللϭن: "  Aنعتبر الحدثين  ( 1 1

                  ϭB  " : ن مثنى مثنىϭالل Δϔمختل ΕΎل على ثاث بيدقϭالحص                ." 

5  بين أن     

84
( )P A 

    
  ϭ2

( )
7

P B    

 .   المسحϭبΔاء ئي الذϱ يسϱϭΎ عدد البيدقΕΎ السϭدالمتغير العشϭا Xليكن( . 
    ϭ 1 ϭ 2 ϭ 3 0هي  Xأن القيϡ التي يأخذهΎ المتغير العشϭائي  تحقϕ من –أ     57.0

1      Ώ-  3بين أن
( 2)

14
P X      ϭ15

( 1)
28

P X   

 Xأعط قΎنϭن احتمΎل المتغير العشϭائي   -ج      57.0
 (ن  8)    الخامسالتمرين  
 I-  Δالعددي Δنعتبر الدالg   على Δالمعرف 0,   يلي Ύ2    : بم( ) lng x x x x            

22تحقϕ من أن -أ( 1 57.0 1 (2 1)( 1)x x x x      لكلx  منIR . 

1    Ώ- بين أن 
22 1

'( )
x x

g x
x

 
 

منxلكل 0,Δاستنتج أن الدالϭgعلى ΔقصيΎتن 0,1ϭعلى Δتزايدي 1, 

)بين أن  (. 570 ) 0g x   لكلx من 0,  ( (1)احظ أن 0g . ) 
 II-  Δالعددي Δنعتبر الدالf  على Δالمعرف 0,  يلي Ύ2:  بم 2( ) 1 (ln )f x x x           
ϭ ليكن      C  Δالمنحنى الممثل للدالf  ϡمد ممنظΎمتع ϡفي معل , ,O i j  ( حدةϭ1: الcm )  . 

  بين أن -أ( 1 5.0
0
0

lim ( )
x
x

f x
     Δهذه النتيج Ύل هندسيϭأ ϭ. 

570    Ώ-   بين أن lim ( )
x

f x  ϭ( )
lim
x

f x

x  
  حظ أنا

2
2

2

1 ln
( ) 1

x
f x x

x x

           
ن المنحنى استنتج  أ -ج   57.0 C  ارϭبج Ύشلجمي Ύيقبل فرع    ههΎتحديد اتج ϡيت . 

 بين أن     -أ( . 1
2 ln

'( ) 2
x x

f x
x

      لكلx  من 0,  . 

57.0    Ώ- من ϕأن  تحق
2( ) ln

1
g x x x

x x

  لكلx  من 0,  استنتج  أن ϭ  Δالدالf  Δعلى تزايدي 0,  

2بين أن  -أ( 3  570 2y x   ϡللمستقي ΔرتيΎديك ΔدلΎهي مع T   س للمنحنىΎالمم C Δ(1,0) في النقطA      
1    Ώ-  أنشئ فيϡس المعلϔن , ,O i jϡالمستقي Tϭالمنحنى C(نقبل أن للمنحنى( )Cحيدة هيϭ فΎانعط ΔنقطA)   

تحقϕ من أن -أ( 4 57.0 : ln 1H x x x Δللدال Δأصلي Δدال: lnh x x ى عل 0,   بين أن ϡث
1

ln 1
e

xdx    

570   Ώ-  أجزاء  ، بين أنΎب ΔملΎل مكΎستعمΎ2:  ب

1
(ln ) 2

e
x dx e            

مسΎحΔ حيز المستϭى المحصϭر بين  بين أن -ج   570 Cϭϭ صيلΎر اأفϭمح ΎهمΎدلتΎ1المستقيمين اللذين معx   

       ϭx e
 

 هي   3 21
6 8

3
e e cm         
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 تƚخǀ بعن ااعتƦاǁ ختǴف مراحل احل ىتقƦل كل طريقƨ صحيحƨ تƚدي ƛى احل
 (ن  3) التمرين اأϭل 

5770 1) 570  ϭ  ΔدلΎء   57.0للمعΎمن انتم ϕللتحقA   ل( )S 
 لمعΎدلΔ المستϭى  0..5لحسΏΎ الجداء المتجϬي ϭ  570 -أ (     . 170

Ώ- 57.0  ϭ ΔفΎالمس ΏΎ57.0لحس ϭ Δلكϔس للΎى ممϭل   57.0للمستA  سΎالتم Δهي نقط 
             57.0 –أ  (3 5770

Ώ-  57.0   Δكل نقط ΕΎث إحداثيϭلمثل 
 (ن  3)  التمرين الثΎني

5770 1) 57.0  ϭ  المميز ΏΎحل من الحلين  لكل  57.0لحس  ( أخرى  5770تمنح Δصل إلى الحلين بطريقϭللت) 
.7.0 .) 

 
dللتϭصل إلى   57.0 -أ a c b    ϭأ' 6 6z z i      ϭ570  لتحديدd  

Ώ- 570  ΏΎلحسb a

d a


 57.0    ر العددΎلمعي ϭ57.0   لعمدة العدد 

للكتΎبΔ  57.0     -ج   , arg 2
b a

AD AB
d a

       ϭ57.0   صل إلى أنϭ5للت

4

  Δيϭس للزاΎقي 

 ( ن  3) التمرين الثΎلث 
570 1) 570  
 570 -أ (. 17.0

Ώ-  570 
 57.0  -ج

لكتΎبΔ   57.0تΎليΔ هندسيϭ  Δ تللم  57.0 -أ  (3 17.0
n

v  Δبدالn  

Ώ- 57.0   ΔبΎلكتnu  Δبدالn    ϭ57.0    1ل
lim 0

5

n

n
        ϭ57.0    لlim 1nn

u   

 (ن 3) التمرين الرابع 
1 1) 

لى أن ااحتمΎل هϭ للتϭصل إ  57.0
3 3
4 3

3
9

C C

C

   ϭ57.0   ΏΎللحس 

 ϭ57.0   ϭل هΎصل إلى أن ااحتمϭللت
1 1 1
4 3 2

3
9

C C C

C

    ϭ57.0  ΏΎللحس 

 57.0  -أ (. .
  

Ώ- 57.0    صل إلى أنϭللت
2 1
3 6

3
9

( 2)
C C

P X
C

    ϭ57.0  ΏΎللحس 

  ϭ57.0    صل إلى أنϭللت
1 2
3 6

3
9

( 1)
C C

P X
C

    ϭ57.0 ΏΎللحس 

)ل   57.0 -ج   0)P X     ϭ57.0    ل( 3)P X     ϭ57.0   لΎن ااحتمϭنΎلق 
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 (ن  8) التمرين الخΎمس 
17.0 I -1) 57.0   -أ  

Ώ-  570  ΏΎلحس'( )g x   ϭ57.0   لg  على ΔقصيΎتن 0,1  ϭ57.0  لg  على Δتزايدي 1, 
570 .) 570 

17.0 II –1) 57.0 -أ  ϭ  ΔيΎϬيل                                   57.0للنϭللتأ 

   Ώ– 57.0 ل lim ( )
x

f x


  ϭ 5..0   ل( )
lim
x

f x

x
    

 اتجΎه الϔرع الشلجمي  57.0 -ج
1770 

.)  
             لحسΏΎ المشتقΔ    1  –أ 
Ώ-  57.0  ل ϭ   ΔيϭΎمن المتس ϕل    570لتحقf  على Δتزايدي 0,    

170 3)                                             570 -أ  
Ώ- 1   ( انظر الشكل) 

1770 

4) 

)'في حΎلΔ حسΏΎ  570 كذلϙ تمنح) hدالΔ أصليΔ ل  Hل   570 -أ )H x  ϕΎاشتق ΔبليΎن ذكر قϭدH ) 
   ϭ57.0   ملΎالتك ΏΎلحس 
Ώ- 57.0 ϭ أجزاءΎب ΔملΎالمك Δل 57.0لتقني ΏΎلحس 

2لحسΏΎ  57.0  -ج

1
( 1)

e
x dx   ϭ57.0  هي ΔحΎصل إلى أن المسϭ3للت 21

( 6 8)
3

e e cm   

 (يتعلϕ اأمر بمسΎحΔ الجزء الملϭن )    
 
 

 

0.25 

0.25 

0.25 

0.25 


