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 ماΕ عامΔتعلي

- Εحاϔضمن ) 3: عدد الصΘت ϰلϭاأ ΔحϔتعليماالصΕ ωϮضϮالم ΕناϮϜمϭ  ϥاΘقيΒΘالم ϥاΘحϔالصϭ
ϥحاΘاام ωϮضϮم ϥاϨضمΘ؛( ت 

 يسمح باسΘعماϝ اآلΔ الحاسΔΒ غيή القابلΔ للήΒمجΔ  ؛ -
 يمϜن للمήΘشح إنجاί تماέين اامΘحاϥ حسب الήΘتيب الϱά يϨاسΒه ؛ -
 سΘعماϝ اللϥϮ اأحمή عϨد تحήيή اأجϮبΔ ؛يΒϨغي تϔادϱ ا -
بالήغم من تήϜاέ بعض الήمίϮ في أكήΜ من تمήين ، فϜل έمΰ مήتΒط بالΘمήين المسΘعمل فيه ϭا  -

 .بالΘماέين السابقΔ أϭ الاحقΔ  عاقΔ له
 

 

ωϮضϮالم ΕناϮϜم 
 

مجااΕ كما ϭ تωίϮΘ حسب ال ،مسΘقلΔ فيما بيϬϨا ،تماέين ϭ مسألΔأέبعΔ يϥϮϜΘ المϮضωϮ من  -
 :يلي 

 

ϝϭين اأήمΘال Δالعددي ΕالياΘΘنقط 3 الم 

 نقط 3 الϨϬدسΔ الϔضائيΔ الΘمήين الΜاني

 نقط 3 اأعداد العقديΔ الΘمήين الΜالث

 نقط 3 حساΏ ااحΘمااή ΕابعالΘمήين ال

 Δامل مسألϜΘال Ώحسا ϭ  Δعددي Δدال Δاسέنقط 8 د 

 

 .مΰ لدالΔ اللϮغاέيΘم الΒϨيϱήيln ή،  مسألΔبالϨسΔΒ لل -    
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3        
 
          ϝϭين اأήمΘال ( :3 ϥ) 

            Δالعددي ΔاليΘΘالم ήΒΘنع nu     بما يلي Δفή0:   المع 2u      ϭ1

1 15

16 16n nu u     لϜلn  منIN  

1nuبين بالήΘجع  أϥ  -أ( 1     5.0     لϜلn  منIN 

 5.0         Ώ-  ϥتحقق من أ 1
15

1
16n n nu u u      لϜلn منIN  ΔاليΘΘالم ϥثم  بين أ nu  ΔاقصيϨت. 

5..0         Ν-  ΔاليΘΘالم ϥج أΘϨΘاس nu  ΔبέقاΘم. 
لϜΘن ( .           nv    بحيث  Δالعددي ΔاليΘΘ1المn nv u    لϜلn  منIN 

بين أϥ  -أ          1   nv  اϬأساس  ΔدسيϨه  ΔاليΘΘم
1

  nبدالϭnv   Δ اكΘب   16

 5..0       Ώ-  ϥبين أ
1

1
16

n

nu        لϜلn  منIN   ΔاليΘΘالم ΔايϬثم  حدد ن nu 

 
 
 (ϥ  3: ) الΘمήين الΜاني          

  ،ήΒΘضا نعϔفي الϰإل ΏϮسϨعامد ء المΘم معلم مψϨمم ήاشΒم , , ,O i j k، قطϨينالΘ 1 , 3 ,4A   ϭ 0 , 1 , 2B      

2بين أϥ   -أ( 1     5.0   2OA OB i j k      
5.0         Ώ-   ϥ2 بين أ 2 0x y z     ϯϮΘللمس ΔتيέاϜدي Δهي معادل OAB . 

الϔلΔϜ لϜΘن ( .     5.0   S  اϬΘي  معادلΘ2 ال 2 2 6 6 6 2 0x y z x y z         
                ΔϜلϔال ΰكήم ϥبين أ S   ΔقطϨال Ϯه 3, 3 , 3    اϬشعاع  ϭ5                               

المسϯϮΘ بين أϥ  -أ( 3     0..5   OAB مماس  ΔϜلϔلل S  
 5..0         Ώ-  Εإحداثيا ΙϮلΜحدد م H   ϯϮΘتماس المس Δنقط OAB  ΔϜلϔال ϭ S  

 
 

      Μ ( :3 ϥ)الثالΘمήين ال         
 5..0     1 ) Δاأعداد العقدي ΔعϮحل في مجمC  Δ2: المعادل 8 41 0z z          

عήΒΘ ، في المسϯϮΘ العقدϱ المϨسΏϮ إلϰ معلم مΘعامد ممψϨم ن (.           , ,O u v قطϨال،A ϭB ϭC ϭ  اϬي ألحاقΘال 
4بحيث    a   ϭb   ϭc  ϭعلϰ الϮΘالي  هي                 5a i    ϭ3 4b i    ϭ6 7c i    ϭ4 7i   

cاحسب    -أ     0..5  b

a b


    قطϨال ϥج أΘϨΘاس ϭA ϭB ϭC     ΔقيميΘمس. 

 5..0    Ώ-  نϜليz Δلحق نقطM ϭ ϯϮΘمن المسz ΔقطϨلحق الMΓέϮصM ϥاέϭبالدRϩΰكήم ϱάال  هΘيϭاί ϭ
2

             

3أϥ    بين                     11z i z i       

 5..0    Ν-  ΔقطϨال  ΓέϮحدد صC  ϥاέϭبالدR  يا للعدد  ثم أعطΜلΜا  مϜشa

c





  
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 ή  ( :3 ϥ)ابعالΘمήين ال         

           ϰعل ϕϭدϨص ϱϮΘتحمل اأعداد  15يح Εاή1: ك  ϭ.  ϭ.  ϭ3  ϭ3  ϭ3  ϭ4  ϭ4  ϭ4  ϭ4   
 ( .ا يمϜن الΘمييΰ بين الήϜاΕ باللمس )          
         ΔاليΘال ΔبήجΘال ήΒΘائيا : نعϮتيننسحب عشήك ϝإحا ϥϭبدϭ ابعΘΘبال ϕϭدϨمن الص. 

 ".    الحصϝϮ علϰ كήتين تحماϥ عددين  ϭίجيين"  :الحدA  ΙليϜن ( 1      1  
:  أϥ  بين                  1

3
p A     

  .      .)  Δبήبعد كل تج ϕϭدϨالص ϰين إلΘبϮتين المسحήϜبحيث نعيد ال Εاήم  Ιثا  Δالسابق ΔبήجΘال έήϜن . 
   AالمΘغيή العشϮائي الϱά يساϱϭ عدد المήاΕ الΘي يΘحقق فيϬا الحدX  ΙليϜن            

                  ϥبين أ  4
1

9
p X     ائيϮالعش ήغيΘالم ϝماΘاح ϥϮثم  حدد قانX   

 

          Δمسأل ( :8 ϥ)           

          I-  نϜΘل g  Δالعددي Δالدال  ϰعل Δفήالمع  0, 2 : بما يلي
( ) 1 2lng x x

x
                                                                                     

             Δالدال Εاήتغي ϝϭجد Ϯه هΒجان ϝϭالجدg  ϰعل 0, 
)احسب  (1    0..5  1 )g                          
 5..0    .) ϥأ ϝϭج انطاقا من الجدΘϨΘاس:( ) 0g x   لϜلx من 0,         
   
  

         II- ήΒΘنع  Δالعددي Δالدالf  ϰعل Δفήالمع 0,  بما يلي :( ) 3 3 2( 1)lnf x x x x      

ϭليϜن             C ا ϰϨحϨالم Δل للدالΜلممf  مψϨعامد ممΘفي معلم م , ,O i j    ( ΓحدϮ2: ال cm ) 
 5..0    1 )  ϥبين أ

0
0

lim ( )
x
x

f x
   ياϭأعط تأ ϭ دسياϨه ΔيجΘϨال ϩάϬل. 

limبين أϥ  -أ( .     0.5   ( )
x

f x   ( ΔايϬϨال ΏكلحساϨϜيم ΔابΘك( )f xلϜالش ϰ3عل 1
( ) 3 2 1 lnf x x x

x x

          ) 

  5.0       Ώ-  ϥبين أϰϨحϨالم C  اتيبέاأ έϮمح ϩعا شلجميا في اتجاήل فΒيق  έاϮبج 
 بين أϥ -أ( 3    0..5   ( )f x g x  لϜل x من  0, 
 0.75       Ώ-  Δالدال ϥج أΘϨΘاسf  ϰقطعا عل  Δايديΰت 0,  Δالدال Εاήتغي ϝϭثم ضع جدf  ϰعل 0, 
بين أϥ  -أ( 4      5.0    1 , 0I Δنقط  ϰϨحϨانعطاف للم C               
 5..0       Ώ-  ϥ1بين أy x   قيمΘللمس ΔتيέاϜدي Δهي معادل T مماس الم ϰϨحϨ C  ΔقطϨفي الI 
 0.75       Ν-  س المعلمϔأنشئ ، في ن , ,O i j قيمΘالمس ، T  ϭϰϨحϨالم C  

بين أϥ    -أ( 0     5.0  
2

1

7
1

2 4

x
dx     

 5..0       Ώ-   ΔاملϜم ϝعماΘاءاأبباسΰج   ϥبين أ ، 2

1

7
1 ln 4ln 2

4
x xdx   

  5.0       Ν-  Ώ ، 2احسبcm  ϰϨحϨبين الم έϮالمحص ϯϮΘالمس ΰحي Δمساح  ، C  قيمينΘالمس ϭ  اأفاصيل έϮمح ϭ 
1xللάين معادلΘاهما  ا                     ϭ2x  

  5.0     6 )  ΔاجحήΘيانيا المΒحل  م  :  3
1 ln ( 1)

2
x x x    0, ;x  

  x 
 ( )g x 

  
 

 
 

4 

1  

4 3 4 . 

4 3 3 . 1 

0  

  

  

0      

(1)g  

( )g x  

  
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 تƚخǀ بعن ااعتباǁ ختلف مراحل احل وتقبل كل طريقة صحيحة تƚدي ƛى احل

 (ن  3) التمرين اأϭل 
 52.1 -ج                للمتتΎليΔ تنΎقصيΔ       52.1للتحقΏ– 52.1  ϭ  ϕ                          521  -أ        (5 52.1
52.1 .     ) 

1ل  0.5دسيϭ    Δ    للمتتΎليΔ هن 521 -أ

16

n

nv                             

Ώ- 52.1  ϭ ΔيϭΎ1ل  52.1للمتس
lim 0

16

n

n
        ϭ52.1    ΔيΎϬلن nu   1هي 

 
 (ن  3)  التمرين الثΎني

  Ώ- 521                                                    521 -أ (5 5
0.5 .) 

 
0.5 

للتϭصل إلى  ϭ52.1   لصيغΔ المسΎفΔ  0.25 -أ (3 1.5  , 5d OAB    ϭ52.1       سΎى ممϭللمست 

 Ώ- 52.1   ( صل إلىϭ1الت 1 4
, ,

3 3 3
H    ) 

 
 ( ن  3) التمرين الثΎلث 

 (للتϭصل إلى الحلين بطريقΔ أخرى 52.1تمنح ) لكل حل من الحلين  52.1سΏΎ المميز ϭ لح 52.1 (5 52.1

.2.1 .) 
3للتϭصل إلى  521 -أ 

c b

a b

   ϭ52.1        جΎلاستنت 

 Ώ- 521  ΔبΎللكت 2
i

z e z
        ϭ52.1  صل إلىϭ3للت 11z iz i     

)للتϭصل إلى أن  5.1 -ج  )R C A     ϭ52.1   للشكل المثلثي 
 

 ( ن  3)  لرابعالتمرين ا
5 5) 5   Δصل إلى النتيجϭللت 

. .) 
ل   521  4

1
9

p X     ϭ521 8ل
( 0)

27
p X      ϭ521  2ل

( 2)
9

p X   ϭ521  1ل
( 3)

27
p X   
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2 3 4-1

2

3

-1

-2

0 1

1

x

y

Δ(ن  8)  مسأل 
52.1 Ι )5) 52.1  صل إلى أنϭ(1)للت 1g     

 لاستنتΎج  52.1  (. 52.1
52.1 ΙΙ)1) 521  ΏΎاللحس ΔيΎϬن  ϭ   52.1  يلϭللتأ 

                         Ώ- 521                                               0.5 -أ (. 1
 لجدϭل االتغيراΕ  52.1تزايديf  ϭ  Δل   Ώ- 0.5      52.1 -أ (3 1.5
1.5 ϰ) 521 -أ           Ώ-52.1       0.75 -ج ( لهϔانظر الشكل أس) 
52.1 

5)  
 للتϭصل إلى النتيجΔ 52.1لتقنيΔ المكΎملΔ بΎأجزاء ϭ  521 -للنتيجΏ     Δ 52.1لΔ أصليϭ Δ لدا 52.1-أ

هي  2cmللمسΎحΏ Δ  52.1 -ج
2

1
4 ( )f x dx  ϭ52.1  هي ΔحΎصل إلى المسϭللت  24 8ln 2 5 cm 

)للتϭصل  52.1  (6 521 ) 0f x   ϭ52.1  ل هيϭالحل Δعϭلمجم 1,     

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 T 52.1 ϡيϘمستϠل  

  لϠمϘارΏ العمϭدي 52.1

 C  لϠفرع الشϠجمي  52.1 

i  

j  


