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 ϤاΕ عامΔتعلي

 
 يسϤح باستعϤاϝ اآلΔ الحاسبΔ غيή القابلΔ للبήمجΔ  ؛ -
- Εحاϔن ) 3: عدد الصϤπتت ϰلϭاأ ΔحϔاالصϤتعليΕ ωوضوϤال Εمكوناϭ  ϥحتاϔالصϭ

ϥاامتحا ωموضو ϥناϤπتت ϥتبقيتاϤ؛( ال 
 يϤكن للϤتήشح إنجاί تϤارين اامتحاϥ حسب التήتيب الϱά يناسبه ؛ -
-  ϱادϔ؛ينبغي ت Δاأجوب ήيήعند تح ήϤاأح ϥاللو ϝاϤاستع 
بالήغم من تكήار بعض الήموί في أكήΜ من تήϤين ، فكل رمΰ مήتبط بالتήϤين الϤستعϤل  -

 .بالتϤارين السابقΔ أϭ الاحقΔ  فيه ϭا عاقΔ له
 

ωوضوϤال Εمكونا 
 

 :ϤجااΕ كϤا يلي ϭ تتوωί حسب ال ،مستقلΔ فيϤا بينϬا ،تϤارين ϭ مسألΔثاثΔ يتكوϥ الϤوضوω من  -
 

 

 

    

 

 

 

 

  -     ΔبالنسبΔسألϤلل   ،ln ήيήللوغاريتم النبي ΰمϱ 

 

ϝϭين اأήϤالت Δائيπϔال ΔندسϬنقط 3 ال 

 نقط 3 اأعداد العقديΔ  التήϤين الΜاني

 نقط 3 حساΏ ااحتϤااΕ التήϤين الΜالث

ΔسألϤال  Δعددي Δدال Δالتكاملدراس Ώحساϭ 
Δالعددي ΕتتالياϤالϭ 11 نقط 
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RS 22  Δالصفح 

   

ϯ        
 (: ϥ 3)  التϤرين اأول  
 

             ήم مباشψنϤمعلم متعامد م ϰإل ΏنسوϤاء الπϔفي ال ، ήنعتب O, , ,i j kϯستوϤال ، P معادلته ϱά4ال 0x y z     

            Δلكϔال ϭ S  هاΰكήالتي م 1 , 1, 1    اϬشعاع ϭ3    
احسب الϤسافΔ ( أ -1     0..5   ,d P ϯستوϤال ϥاستنتج أ ϭ P  Δلكϔلل αاϤم S        
    5.0         Ώ ) Δالنقط ϥتحقق من أ 0 , 2, 2H   ϯستوϤال αاϤت Δهي نقط P  Δلكϔال ϭ S          

نعتبή النقطتين  -2      2 , 1 , 1A ϭ  1 , 0 , 1B      
ϥOA  تحقق من أ( أ         0..5  OB i j k       ϥاستنتج أ ϭ0x y z   Δديكارتي Δهي معادل  ϯستوϤلل OAB     
  5.0        Ώ )ستقيمϤيا للήيا بارامتΜϤحدد ت   ار منϤال ستϤال ϰعل ϱودϤالع ϭϯو OAB      
  5.0           Ν ) ستقيمϤمن نقطتي تقاطع ال Δكل نقط Εإحداثيا ΙلوΜحدد م   Δلكϔال ϭ S        

 
 

 :( ϥ 3)  التϤرين الثاني
 

  5..0    1- Δاأعداد العقدي ΔوعϤحل في مج  C   ΔعادلϤ2  : ال 10 26 0z z              
     2- ήم مباشψنϤمعلم متعامد م ϰإل ΏنسوϤال ϱالعقد ϯستوϤفي ال ،ήنعتب 1 2, ,O e e  النقط،A ϭBϭC ϭ  اϬالتي ألحاق

2:بحيث  a  ϭb  ϭc  ϭعلϰ التوالي هي  2a i    ϭ5b i    ϭ5c i    ϭ3     

b  بين أϥ  (أ        5.0  
i

a




  

  5.0       Ώ  ) لثΜϤال Δاستنتج طبيعAB       
     3-  Δلتكن النقطD  Δالنقط ΓصورC  ΔاحίباإT  ΔϬتجϤال ΕاΫu   اϬ6التي  لحق 4i 

1هو  DلنقطΔ ل  dلحق البين أϥ  ( أ        5.0   3i  

 5..0      Ώ ) ϥ2 :بين أ
b d

a d

   ϭ   استنتج Δالنقط ϥأA  Δهي منتصف القطع BD      

 
  : (ϥ  3) التϤرين الثالث 
 

 (باللϤس Ϭاا يϤكن التϤييΰ بين)ϥابيπاϭ اϥكήاΕ خήπاء ϭ كήت3حήϤاء ϭ كήا3Ε:كήاϤ Εانييحتوϱ صندϕϭ علϰ ث    
 .الصندϕϭ   نسحب عشوائيا بالتتابع ϭ بدϥϭ إحاϝ كήتين من 

 1.0         1)  Ιالحد ήنعتبA اء:  "   التاليπبي Γήك ϰعل ϝاأقل  الحصو ϰعل Γاحدϭ   .   " 
                        Ιالحد ϭB  التالي " : ϥس اللوϔتين من  نήك ϰعل ϝالحصو. " 

                  ϥبين أ  13

28
p A       ϭ  1

4
p B    

 .الϤتغيή العشوائي الϱά يساϱϭ عدد الكήاΕ البيπاء الϤسحوبX   Δليكن ( 2      

بين أϥ  ( أ            5.0   1
2

28
p X   

  1         Ώ )تغϤال ϝاϤاحت ϥالعشوائي حدد قانو ήيX  ياضيήاحسب اأمل ال  ϭ( )E X    
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ϯ        
  :Ϥ (11  ϥ)سألة ال          
 

            I-  لتكنg  ϰعل ΔفήعϤال Δالعددي ΔالدالIR    ا يليϤب  :( ) 2xg x e x    
)احسب ( 1     0..5  )g x  لكلx  منIR  ϥثم استنتج أg  ϰعل Δتناقصي , ln 2  ϰعل Δايديΰت  ϭ ln 2,      

 5.0      2  )  ϥتحقق من أ (ln 2) 2 1 ln2g    Γثم حدد إشار g ln 2  
 5.0      3 )  ϥاستنتج أ( ) 0g x   لكلx من  IR           

            II-  Δالعددي Δالدال ήنعتبf  ϰعل ΔفήعϤالIR  ا يليϤب :( )
2x

x
f x

e x
          

ϭ ليكن               C  Δل للدالΜϤϤال ϰنحنϤالf  مψنϤفي معلم متعامد م , ,O i j      (اΓ1  لوحدcm     ) 

limبين أϥ  (  أ( 1        1   ( ) 0
x

f x    ϭ1
lim ( )

2x
f x    ( ϥ2احظ أ 2

x
x e

e x x
x

       لكلx  منIR ) 

 5.0         Ώ ) هندسيا كل ϝϭمن النتيجتين  أ Δالسابقتين نتيج.           

بين أϥ    ( أ( 2      0..5   2

1
( )

2

x

x

x e
f x

e x

    لكلx من  IR          

 5..0        Ώ ) Γإشار αادر f x  ϰعلIR ث Δالدال Εاήتغي ϝϭم أعط جدfϰعل IR       

 5.20        Ν ) ϥبين أy x  ستقيمϤلل Δهي معادل T ال αاϤϤلϰنحنϤل C  Δفي النقطO  علمϤأصل ال.        

الϤعلم نϔس في ،أنشئ(3         1   , ,O i jستقيم،اϤل TϭϰنحنϤال C (ά1نأخ
1,4

2e
 ϭ  نقبلϥأ ϰنحنϤلل Cنقطتي 

هϤا ينتϤي إلϰ الϤجاϝ أفصوϝ إحدا  انعطاف 0,1   من ήأكب ϯήاأخ ϝأفصو ϭ3

2
  ) 

1بين أϥ   -أ( 4      0..5

2 2
x

x

x
xe

e x e
      لكلx  ϝجاϤمن ال 0,  

5..0         Ώ- مكامل ϝاϤباستع  ϥاء ، بين أΰباأج Δ
1

0

2
1xxe dx

e
   

5.0          Ν-  لتكن  Ώ ،2cm  ،( )A E ϰنحنϤحصور بين الϤال ϯستوϤال ΰحي Δمساح C  ينϤستقيϤال ϭ  محور اأفاصيل ϭ
0xاللάين معادلتاهϤا    ϭ1x   

                        ϥ2بين أ 1
1 ( )

2
A E

e e
      

          III-   لتكنh  ϝجاϤال ϰعل ΔفήعϤال Δالعددي Δالدال ,0  ا يليϤب :( ) ( )h x f x  

5.0        1  ) Δالدال ϥبين أh  Δعكسي Δ1تقبل دالh  ϝمجا ϰعل ΔفήمعJ  ϩيتم تحديد. 

أنشئ ، في نϔس الϤعلم ( 2        5.0 , ,O i j  ϰنحنϤال ، 1h
C    Δل للدالΜϤϤ1 الh           

            VΙ-  لتكن nu   ا يليϤب ΔفήعϤال Δالعددي ΔتتاليϤ0: ال 2u      ϭ  1 ( )n nu h u      لكلn من IN      
5.0         1 )  ϥجع أή0بين بالتnu    لكلn منIN       

5..0       2 ) ΔتتاليϤال ϥبين أ nu    Δايديΰكنك)  تϤي  Δψمبيانيا  ،  ماح ،  ϥأ h x x    لكلx  ϝجاϤمن ال ,0               ) 

  5..0        3 ) ΔتتاليϤال ϥاستنتج  أ nu    اϬايتϬحدد ن ϭ Δمتقارب       . 
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 تƚخǀ بعن ااعتباǁ ختلف مراحل احل وتقبل كل طريقة صحيحة تƚدي ƛى احل                

 

 (ن  ϯ) التمرين اأϭل 
52Ϯ1 5)        0.25  -أ ϭ ΔفΎالمس Δ52لصيغϮ1 ΏΎحسϠل  ϭ52Ϯ1 Ώ                                     جΎ521 -لاستنت  
5271 Ϯ     ) 521 -أ Ϡل    ϭ   يϬ52جداء المتجϮ1 Ώ                        ىϭالمست ΔدلΎ521 -لمع 

المثϭϠثΎن همΎ   ) لكل مثϭϠث   52Ϯ1 -ج 0,0,0    ϭ 2, 2, 2    ) 

 
 
 

 (ن  ϯ)  التمرين الثΎني
5271 5) 52Ϯ1  ϭ المميز ΏΎ52لحسϮ1  ينϠلكل حل من الح (أخرى 5271 تمنح Δين بطريقϠالح ϰصل إلϭتϠل) 
5 Ϯ) 

 
  0.5 -أ 
 Ώ- 52Ϯ1  في Δيϭالزا ϡئΎث قϠمثϠل   ϭ52Ϯ1   قينΎالس ϱϭΎث متسϠمثϠل 

52Ϯ1 ϯ) 52 -أϮ1  ΔصيغϠ6ل 4d c i     ϭ52Ϯ1  ϰصل إلϭتϠ1ل 3d i        Ώ- 0.25  ϭ  ΔيϭΎمتسϠج   0.5لΎلاستنت 

 
 
 
 

 ( ن  ϯ) التمرين الثΎلث 
521 5) 

5271  ϰصل إلϭتϠل  13

28
p A     ϭ5271   ϰصل إلϭتϠل  1

4
p B  

521 Ϯ) 
ل  Ώ- 52Ϯ1                521 -أ   15

0
28

p X     ϭ521   ل  3
1

7
p X    

                             ϭ52Ϯ1  ϰصل إلϭتϠل  1

2
E X  
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Ϯ        
Δ(ن  55)  المسأل 
5271 Ι )5) 52Ϯ1  ΏΎلحس( )g x  ϭ52Ϯ1  لg  ϰϠع ΔقصيΎتن , ln 2  ϭ52Ϯ1   لg  ϰϠع Δتزايدي ln 2,      

521 Ϯ)  52Ϯ1  ϭ تحققϠ52لϮ1  رةΎإش(ln 2)g  
521 ϯ) 5.1   

521 ΙΙ)1) 521 -أ Ώ     ΔيΎϬكل ن ΏΎ52 -لحسϮ1  يلϭلكل تأ 

5271 
Ϯ) 

)إشΎرة  Ώ- 52Ϯ1     5271 -أ )f x  ϰϠع ,1  ϭ52Ϯ1  رةΎإش( )f x ϰϠع 1,  ϭ52Ϯ1 Εل التغيراϭلجد                             

 52Ϯ1 -ج
5 ϯ)  (انظر الشكل ) 
Ϯ 

ϰ) 
1ل  52Ϯ1 -أ

2 2x

x

e x e
   ϭ521  ل

2
x

x

x
xe

e x
      Ώ- 521  ϭ  أجزاءΎب ΔϠمΎالمك Δ52لتقنيϮ1  ΏΎحسϠل 

ل    52Ϯ1 -ج   1 2

0
( )A E f x dx cm   ϭ52Ϯ1  ل

1 1 1

0 0 0

1
( )

2
xxe dx f x dx dx

e
       

521 
ΙΙΙ)5) 52Ϯ1  لh  ϭ Δعكسي Δ52تقبل دالϮ1  ϰصل إلϭتϠل  لΎ1المج

,0
2

J
      

 (انظر الشكل)     521 (2 521
521 VΙ)1) 521 
5271 2) 5271 
5271 

3) 
52Ϯ1  ل nu  ΔربΎمتق (رةϭمكب ϭ Δتزايدي   ) ϭ52Ϯ1  ϰϠتركيز عϠلh  ϰϠع ΔϠمتص ,0  ϭ    ,0 ,0h    

 ϭ52Ϯ1   هي ΔليΎالمتت ΔيΎϬ0لن 
  

2 3 4-1-2-3

2

3

4

-1

-2

-3

-4

0 1

1

 

 T 52Ϯ1 ϡيϘمستϠل  

52Ϯ1  

52Ϯ1  

لϠمنحنى    0.5 1h
C  

 C  

 T  

52Ϯ1  


