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   عΑέأ ϲه ωϮضϮϤϟا ίΎجϧإ ΓΪ( 4)مΕΎعΎس.   ΎϬϨϴΑ ΎϤϴف ΔϠمستق ϦϳέΎϤت ΔسϤخ Ϧم ωϮضϮϤϟا ϥϮϜتϳ.   ϦϜϤϳϦϳέΎϤتϟا ίΎجϧه  إϴف ΐغήϳ ϱάϟا ΐϴتήتϟا ΐشححس ήتϤϟا. 

 
                              

                                 - ϨΒϟΎΑ  قϠتعϳ ϝϭاأ ϦϳήϤتϟاΔϳήΒجϟا ΕΎϴ(....................4ϥ) 
 ϟΎΑ.......................... (2.5ϥ)حسΕΎϴΑΎاϟتϦϳήϤ اϳ ϲϧΎΜϟتعϠق  -                                 

 ΎΑ......................(3.5ϥ )أعΪاΩ اϟعقΔϳΪاϟتϦϳήϤ اϟΎΜϟث ϳتعϠق  -                                 
                                 - ϞϴϠتحϟΎΑ  قϠتعϳ   عΑاήϟا ϦϳήϤتϟا(............................6.5ϥ) 

         - ϞϴϠتحϟΎΑ  قϠتعϳ  βمΎΨϟا  ϦϳήϤتϟا(..........................3.5ϥ) 
 
 

 لϠبرمجة ةالقابϠ غير يسمح باستعمال اآلة الحاسبة    
                                                       

 ا يسمح باستعمال الϥϮϠ اأحمر بϮرقة التحرير                                      
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 الجزءاϥ اأول و الثاني مستقاϥ( ϧقط 4:)التمرين اأول

فϲ اϟحϠقΔ اϮϟاحΔϳΪ : الجزء اأول  3 , ,   فϮϔصϤϟا ήΒعتϧϦϴت :   
1 0 0

0 1 0

0 0 1

I

      
  ϭ

2 2
0

2 2

2 2
0

2 2
0 0 1

A

           

           

ϧ :0Aضع)  Iϭ1A A ϭ2A A A   ϭ1n nA A A     ϞϜϟn  Ϧم   )  

5.5ϥ 1-  ϥأ ϦϴΑ:    2kk A I    

5.5ϥ 2- ΔفϮϔصϤϟا ϥأ ϦϴΑA  ΎΑϮϠمق ϞΒ1تقAϩΪϳΪتح ϲغΒϨϳ. 

 
 . عΩΪا حقϴقϦϜϴϟa  Ύϴ   : الجزء الثاني

 ϞϜϟx ϭy Ϥϟا ϦمϝΎج  I a ,   ضعϧ    :  x y x a y a a     

5.5ϥ 1- أ )ϥأ ϦϴΑ ϲف ϲϠاخΩ ΐϴكήت ϥϮϧΎقI . 

5.5ϥ    Ώ )ϥϮϧΎقϟا ϥأ ϦϴΑ ϲعϴϤتج ϭ ϲϟΩΎΒت. 

5.5ϥ    Ν) أ ϦϴΑ ϥ  I , ϩΪϳΪتم تحϳ اΪϳΎا محήصϨع ϞΒقϳ. 

5.5ϥ 2- ϥأ ϦϴΑ ,I  ΔϴϟΩΎΒت Γήمί. 

: ϧعتήΒ اϟتطϴΒق  -3 
1

*: I

x
x a

 


  

5.5ϥ    ق  (أϴΒتطϟا ϥأ ϦϴΑ  Ϧم ϲϠΑΎتق ϞكΎتش ,I    Ϯحϧ * ,     

5.5ϥ   Ώ ) ΔعϮϤجϤϟا ϲف ϞحI ΔϟΩΎعϤϟا  :  3 3x a a   ثϴح : 3x x x x      

 
 (ϧقط 2.5:)نيالتمرين الثا

           ϦϜϴϟN Βطϟح اϴصحϟا ΩΪعϟاϲϠϳ ΎϤΑ ϱήعشϟا Ϊعϟا ΔϤψϧ ϲف ϞΜϤϤϟا ϲعϴ:  
1 2010

111.........11
Γ ήم

N   

5.25ϥ 1-  ΩΪعϟا ϥأ ϦϴΑN  ϞΒقϳϰϠع ΔϤقسϟ11 ا         

5.75ϥ 2-  أ ) ΩΪعϟا ϥ2011تحقق أ   ϥأ ϭ ϲϟϭ201010أ 1 9N    

5.5ϥ      Ώ ) ΩΪعϟا ϥأ ϦϴΑ2011  ΩΪعϟقسم اϳ9N   

5.5ϥ      Ν ) ΩΪعϟا ϥأ ΞتϨ2011است ΩΪعϟقسم اϳN         

5.5ϥ 3- ΩΪعϟا ϥأ ϦϴΑN  قϳ ϰϠع ΔϤقسϟا ϞΒ22121  
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 (ϧقط 3.5:)ثلالتمرين الثا

 :  Ϋ zاΕ اϤϟجϝϮϬاϤϟعϧ  ΔϟΩΎعتήΒ فϲ اϤϟجϮϤعΔ   .مϨعϡΪغΎ  ήϴعقϳΪ اعϦϜϴϟm ΩΪ : الجزء اأول 

                 2 21 4 2 1 4 0z i m z im i m          ( ) :mE 

5.5ϥ  1-   ΩΪعϟا ϥ1تحقق أ 2z m     ΔϟΩΎعϤϠϟ Ϟح( )mE  

  2- ϦϜϴϟ2z ΔϟΩΎعϤϠϟ ϲϧΎΜϟا Ϟحϟا( )mE 

5.5ϥ     أ ) ϥأ ϦϴΑ  : 2
1 2 1 2 1 3 0z z im i m       

1ϥ     Ώ) Ϥϴق ΩΪحϲت m  ثϴحΑ  :1 2 1z z  

 

مϨسΏϮ إϰϟ معϠم متعΎمΪ مψϨϤم ϭمΎΒشήاϤϟستϯϮ اϟعقϱΪ :الجزء الثاني  O,u,v .  

  ήΒعتϧ  قϴΒتطϟاS  ΔقطϨϟط اΑήϳ ϱάϟاM  ΎϬحقϟ ϲتϟاz  ΔقطϨϟΎΑ'M ΎϬحقϟ ϲتϟا  
'z  ثϴحΑ  : 1 1'z z         

   ϭ ϥاέϭΪϟاR  ϱάϟا ΔقطϨϟا ϩΰكήم حقϠϟا ΕاΫ 1 i ϭ تهϳϭاί αΎϴق
2


    ϭϦϜϴϟ"z  ΔقطϨϟحق اϟ  "M R M  

5.25ϥ 1- أ ) ϥأ ϦϴΑ قϴΒتطϟاS   ΔقطϨϟا  ϩΰكήم ϱάϟا ϱΰكήϤϟا ϞثΎϤΜϟا Ϯحق هϠϟا ΕاΫ1 

5.25ϥ     Ώ)  ϥأ ϦϴΑ :2"z iz  

 2-  ΔقطϨϟا ϥأ νήتϔϧM  ΔقطϨϟف اϟΎΨتOϭ مϠعϤϟا Ϟأص ϦϜتϟA ΔقطϨϟا ΎϬحقϟ ϲتϟ2ا 

5.5ϥ     ا( أ ΐحس
2

2

"

'

z

z


   ΞتϨثثم استϠΜϤϟا ΔعϴΒط ' "AM M 

5.5ϥ     Ώ)  ΩΪقط حϨϟا ΔعϮϤمجM  قطϨϟا ϥϮϜث تϴحΑA ϭ ϭ'M  ϭ"M ΓέϭاΪمت.  

 (ϧقط 6.5:)التمرين الرابع 

Ω  :راسة الحϮϠل المϮجبة لϠمعاΩلة : الجزء اأول  x nE : e x   حيثnϡΪعϨصحيح طبيعي غير م ΩΪع. 

   ΔϳΩΪعϟا ΔϟاΪϟا ήΒعتϧf ΔعϮϤجϤϟا ϰϠع ΔفήعϤϟا   0 1 1D , ,  ϲϠϳ ΎϤΑ    : 
 

0

0 0

x
f x ; x

ln x
f

   
    

  ϦϜϴϟ ϭ C  ΔϟاΪϠϟ ϞΜϤϤϟا ϰϨحϨϤϟاf ϲف ϰϟإ ΏϮسϨم ϯϮستϤϟا ΪمΎم متعϠم  معψϨϤم O,i, j . 

5.25ϥ 1-  ϞϜϟ هϧتحقق أx  ΔعϮϤجϤϟا Ϧم   0 1 1, ,   ΎϨϳΪϟ : x ne x n f x   

5.5ϥ 2-  ΔϟاΪϟا ϥأ ϦϴΑf  ϲف ϦϴϤϴϟا ϰϠق عΎاشتقϟ ΔϠΑΎ0ق  

1.5ϥ 3-  ΕΎϳΎϬϨϟا ΐاحس : 
1x

lim f x ϭ 
1x

lim f x  ϭ 
x
lim f x ϭ

 
x

f x
lim

x ΎϬϴϠع ϞحصϤϟا ΞئΎتϨϟا ΎϴسΪϨه ϝϭثم أ. 

5.75ϥ 4-  ΔϟاΪϟا Εاήϴتغ αέΩاf ϦϴϟΎجϤϟا Ϧم Ϟك ϰϠع 0 1, ϭ 1, ΎϬاتήϴتغ ϝϭΪثم أعط ج. 

5.5ϥ 5-   ϰϨحϨϤϟا ϥأ ϦϴΑ C ΎϬϴتϴاثΪإح Νϭί ΪϳΪتم تحϳ  فΎعطϧا Δقطϧ ϞΒقϳ. 

5.5ϥ 6- شئϧا  ϰϨحϨϤϟا C 
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5.5ϥ 

 

7-  ϥΎا كΫه إϧأ ϦϴΑ3n  ΔϟΩΎعϤϟا ϥفإ E ϞΒتقϦϴϠط حΒضϟΎΑ  ϦϴϨاثna ϭnb ثϴحΑ   : 1 n na e b    

Ωراسة تقارΏ المتتاليتين : الجزء الثاني  
3n n

a  و 
3n n

b  

5.5ϥ 1-  ϥأ ϦϴΑ : 3 nn b n     ΔϳΎϬϧ ΞتϨثم است  ΔϴϟΎتتϤϟا 
3n n

b   

5.5ϥ 2- أ)  ΔϴϟΎتتϤϟا ϥأ ϦϴΑ  
3n n

a  ΔΑέΎمتق ΎϬϧأ ΞتϨثم است ΔϴقصΎϨت. 

5.5ϥ    Ώ )ϥأ ϦϴΑ :   1
3 n

e
n ln a

n n
       ΔϴϟΎتتϤϟا ΔϳΎϬϧ ΞتϨثم است 

3n n
a   

5.5ϥ    Ν )ϥأ ϦϴΑ :n
n

n
lim a e   

 
 (ϧقط 3.5:)التمرين الخامس

     ΔϳΩΪعϟا ΔϟاΪϟا ήΒعتϧF ϝΎجϤϟا ϰϠع ΔفήعϤϟا 0; ϲϠϳ ΎϤΑ :  2 2

0

x
x tF x e e dt    

5.5ϥ 1- أ) ϥأ ϦϴΑ  :  2
0 xF x xe      0x    . 

5.5ϥ     Ώ) ϥأ ϦϴΑ:  2

1 x xx e e      ΔϟاΪϟا ΔϳΎϬϧ ΞتϨثم استF ΪϨع 

5.5ϥ 2-  ϥأ ϦϴΑF  ϝΎجϤϟا ϰϠق عΎاشتقϟ ΔϠΑΎق 0;  ϥأ ϭ   :   2' 2 2xF x e xF x     0x   

 
3-  ΔϳΩΪعϟا ΔϟاΪϟا ήΒعتϧG    ϝΎجϤϟا  ϰϠع ΔفήعϤϟ0ا;

2

    ϲϠϳ ΎϤΑ    :   tan ; 0
2

0
2

G x F x x

G

         




    

5.25ϥ     أ )  ΔϟاΪϟا ϥأ ϦϴΑGسϴϟا ϰϠع ΔϠمتص ϲف έΎ
2


. 

5.75ϥ    Ώ )ϦϴΑ  ϲقϴحق ΩΪع ΪجϮϳ هϧأc  ϝΎجϤϟا Ϧم 0; ثϴحΑ : ' 0F c    ϥأ ϭ :  221

2
cF c e

c
   

            ( ϝϭέ ΔϨهήΒق مϴΒك تطϨϜϤϳ(ROLLE) ΔΒسϨϟΎΑ   ΔϟاΪϠϟG     ϝΎجϤϟا  ϰϠ0ع;
2

      ) 

 4-   ΔϳΩΪعϟا ΔϟاΪϟا ήΒعتϧH    ϝΎجϤϟا  ϰϠع ΔفήعϤϟا 0;   ϲϠϳ ΎϤΑ     :      2

2

x
' e

H x F x
x

  

5.5ϥ    أ)  ΔϟاΪϟا ϥأ ϦϴΑH Ύقطع ΔϴقصΎϨت   ϝΎجϤϟا ϰϠع 0;     

5.5ϥ   Ώ)ϥأ ΞتϨاست  ΩΪعϟاc  ثم ΪϴحϭϝϭΪأعط ج  ΔϟاΪϟا ΕاήϴتغF. 

 انتϬى      
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 عΎϨصή اإجϭ ΔΑΎ سϠم اϟتϨقϴط     
 نقط  4 التمرين اأول

الجزء 
 -1:اأول

 5.5ϥ...............................اήΒϟهϟΎΑ ϥΎتήجع 

       2- 1A A .....................................5.5ϥ 
الجزء 
 (أ-1:الثاني

ϲϠاخΩ ΐϴكήت ϥϮϧΎ5.5....................قϥ 

          Ώ)  ϥϮϧΎقϟا ΔϴϟΩΎΒت..............5.25ϥ 
 ϥϮϧΎقϟا ΔϴعϴϤتج..............5.25 ϥ 

          Ν)  ΪϳΎحϤϟا ήصϨعϟ1: اe a  ................... 5.5ϥ 
        2- 

 ϞثΎϤمx  Ϯه  :
1

x' a
x a

   ............5.25ϥ 

 I ,   ΔϴϟΩΎΒت Γήمί................5.25ϥ 
 5.25ϥ....................... تشΎك5.25ϥ Ϟ.......................... تقϞΑΎ (أ -3        

          Ώ)  ΔϟΩΎعϤϟا ϞحϮ2:    هx a  ϥΎا كΫ0إa  ϥΎا كΫحا إ ϞΒا تق ΔϟΩΎعϤϟا ϭ0a ............5.5 
 
 

التمرين 
 الثاني

 نقطة 2.5 

 5.25ϥ............  11عϟN  ϰϠعΩΪ قΔϴϠΑΎ قسΔϤ ا -1
 5.5ϥ......................عΩΪ أϲϟϭ  2011اϟتحقق مϦ أϥ  (أ -2

 ϥأ Ϧتحقق مϟ201010ا 1 9N .....................5.25ϥ 
   Ώ)  Ύمήϴف ΔϨهήΒم ΐ2011: حس  ΩΪعϟقسم اϳ201010 1  ..........5.5ϥ 
   Ν)  ιϮك ΔϨهήΒم ϝΎϤستعΎΑ ΝΎتϨ5.5........... اإستϥ 
3- ϥاحظ أϧ :22121 11 2011  ϭϥ2011 أ ϭ11ΎϬϨϴΑ ΎϤϴف Ϧϴϴϟϭأ  ϦϳΩΪ5.5..........عϥ 
  

التمرين 
 الثالث

 نقطة 5.5

الجزء 
 -1-:اأول

 5.5ϥ..............................قاϟتحق

 5.5ϥ ................................اϟتΎϜفΆ ( أ-2         
           Ώ) 

 ϲتϤϴقm  ΎϤه:
2 2 2 2

2 2
i

           ϭ
2 2 2 2

2 2
i

          ...........1ϥ 

الجزء 
 (أ-1:الثاني

........................5.25ϥ 

          Ώ)     1 1"z i i z i    ..............5.25ϥ 
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2 (أ-2            

2

"

'

z
i

z

  ....................5.25ϥ 

' "AM M  ϲف Δϳϭاΰϟئم اΎق ϭ ϦϴقΎسϟا ϱϭΎمتسA  ..........5.25ϥ 
         Ώ) (ΔصΎΨϟا ΕاΎحϠϟ شحήتϤϟق اήتطϳ مϟ Ϯϟ ϭ ϰحت  ΔϠمΎك ΔقطϨϟح اϨϤت) 

1x: اϤϟستقϴم اϱάϟ معϟΩΎته  ...............5.5ϥ 
 
 

 نقطة 6.5   التمرين الرابع
ϝϭء اأΰجϟا  

1-  x ne x n f x   ............5.25 
2-  ΔϟاΪϟق اΎاشتق ΔϴϠΑΎقf ϲف ϦϴϤϴϟا ϰϠ5.5............... 5عϥ 
3-  ΔعΑέاأ ΕΎϳΎϬϨϟا Ϧم ΔϳΎϬϧ ϞϜϟ...............5.25ϥ 

 ϦϴϠϳϭتأϟا Ϧم Ϟϳϭتأ ϞϜϟ...............5.25ϥ 
4-  ΏΎحس 'f x ...............5.25ϥ 

 Εاήϴتغf ...............5.25ϥ 
 Εاήϴتغ ϝϭΪجf ...............5.25ϥ 

5- 2
2

2

e
e ;
     ΝϭίϲتϴاثΪإح  ΔقطϧفΎعطϧ5.5...............ااϥ 

 5.5ϥ...............اϨϤϟحϰϨ إϧشΎء -6
7-    ΔϴϧاΪحϭ ϭ ΩϮجϭna  ϭ1 na e ...............5.25ϥ 

 ΔϴϧاΪحϭ ϭ ΩϮجϭnb  ϭ nb e ...............5.25ϥ 
ϲϧΎΜϟء اΰجϟا  

1-  3 nn b n      ...............5.25ϥ 

n
n
lim b     ...............5.25ϥ 

اϤϟتتΔϴϟΎ  (أ-2 
3n n

a   ΔϴقصΎϨ5.25...............تϥ 

 ΏέΎتق ΝΎتϨاست 
3n n

a    ...............5.25ϥ 
  Ώ)  ήϴتأط: nln a ...............5.25ϥ 

 ΝΎتϨاستϥ1: أn
n
lim a    ...............5.25ϥ 

  Ν) ϥأ ΝΎتϨاست  :n
n

n
lim a e   ...............5.5ϥ 
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 نقطة5.5 التمرين الخامس
تأطήϴ  (أ-1 F x ...............5.5ϥ 
  Ώ)         2

1 x xx e e   ...............5.25ϥ 

 ϥأ ΝΎتϨاست :  0
x
lim F x  ...............5.25ϥ 

2-  ΔϟاΪϟق اΎاشتق ΔϴϠΑΎقF ...............5.25ϥ 
 ΏΎحس 'F x ...............5.25ϥ 

 (أ-3
 ΔϟاΪϟا ϝΎاتصG  έΎسϴϟا ϰϠع ϲف 

2


 ...............5.25ϥ 

Δحϴصحϟا ϝϮϠحϟع اϴϤج ϞΒتق :

2
x

lim tan x 
  ϭ  0

x
lim F x  ϥΩإ...... 

 ϭأ  Ϟأج Ϧم
4 2

x
  ΎϨϳΪϟ    :     0 tan xG x F tan x tan x e   

ϥΩإ ......ϯήأخ Δحϴصح Δقϳήط Δϳأ ϭأ 
  Ώ) 

-  ϝϭέ ΔϨهήΒق مϴΒتط : ΩϮجϭ1 0
2

c ,
     

Αحϴث            2
1 1 11 0' 'G c tan c F tanc   ...............5.25ϥ 

-  ΩϮجϭ 0c ,   ثϴحΑ  0'F c   (1c tanc) ...............5.25ϥ 

- 
   

  22

2

ce
F c

c

   ...............5.25ϥ 

قϟ ΔϠΑΎاشتقΎق عH ϰϠاΪϟاΔϟ  (أ-4 0,  ϭ

  2

2

1
2 0

2
' xH x e

x
      .........5.5ϥ 

  Ώ)  ΔϟاΪϟاHϞΑΎتق(ΔΒϴتέ ϭ ΔϠمتص Ύقطع)  ϭ  0H c  ΩΪعϟا ΔϴϧاΪحϭ هϨمϭc.........5.25ϥ 
 ΔϟاΪϟا Εاήϴتغ ϝϭΪجF  .........5.25ϥ 

 


